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1. Transformacijom izraza se dobija
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2. Kako je z = a—lia . % = = —|—Z2a, sledi da je Rez = 2a, Imz = 21a, odakle je
r=2\/pz oz = ﬁ#, ¢ = arctan 1. Kako je a < 0, to je ¢ = 5r/4 (ili p = —37/4).
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Prema tome, z = —4— (cos 2% + isin %) (ili z = (cos =% 4 isin =27) ).
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3. L. Kako je Q(z) = (x + 1)(z — 2) i P(x) = Q(z)S(z) + 7, gde je S(z) odgovarajuéi
polinom stepena 3, to je P(—1) =3 —a+b=71P(2) =48+ 2a+ b = 7. Iz sistema
—a+b=4,20+b=—41sledia=—15 b= —11.

I1. Deljenjem polinoma P(z) polinomom Q(z) dobija se polinom S(z) = z® + 22% +
3z + 9 i ostatak R(z) = (15 + a)x + 18 + b. Kako je poznato da je ostatak jednak 7, iz
identiteta R(x) =7, tj. (15+a)xr + 18 +b = 7 sledi da mora biti 15+a=0118+b =7,
odakle je a = —15, b = —11.

4. Ako je x1 = x5, po Vijetovim formulama je
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Iz druge jednacine je x; = ﬂ:%, takodajea=11ia=2.
Ako je 1 = —x9, tada je 1 + 25 =01 —2% = i, Sto je nemoguce.
Prema tome, koreni su jednaki po apsolutnoj vrednosti za a = 1 ili a = 2.

5. Izuslova x4+ 1> 012 —3 > 0 sledi da mora biti x > 3. Kako je
Ve+1<2—+zx—3, z2>3, (1)

ivx+12>0, mora biti 2 — v/x —3 > 0, odnosno 2 > /x — 3. Odavde je 4 > x — 3, tj.
x < 7. Kvadriranjem nejednacine (1) dobija se 4y/z — 3 < 0. Prema tome, nejednacina
ima jedinstveno resenje x = 3.

6. Nejednacina je definisana za = > 0,z # 1,z # 1/2,x # 1/4. U tom slucaju ona je
ekvivalentna sa nejednacinom

1 1 1
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logox 1+logyz = (2+ log,x)?

Kako je desna strana pozitivna, to mora biti logox > 011+ log,x > 0, ili log,x < 0 i
1+1logy,z <0, iz ¢ega sledi da je x > 1ili 0 < z < 1/2. U tom slucaju data jednacina se
transformise u jednacinu

(2 4 log, ) > log, - (1 + log, ),

tj. u jednacinu 3log,z > —4, iz koje sledi da je z > 273. Prema tome, = € (2_%, 1/2)U
(1, +00).

7. Kako je sin 3790 = sin (x + %), primenom adicione formule i formula dvostrukog ugla
data jednacina se transformise u ekvivalentnu jednacinu
x x x 15
in= - |4cos’= +2cos= — —| = 0.
sin 5 cos 5 + 2 cos 51
Ako je sin 5 =0, tada je z = 2km, k = 0,41, £2, . ..

Ako je 4 cos? 5+2cosg— % = 0, smenom ¢ = cos 3, pri ¢emu je | ¢ |[< 1, ova jednacina
postaje 4t + 2t — £ = 0, odakle je t; = 3/4,t, = —5/4. Iz zahteva | t |[< 1 sledi da
u obzir treba uzeti samo prvo reSenje. Prema tome, resenja jednacine su x = 2kmw, k =
0,£1,£2,...iz = :l:2arccos%+4k:7r, k=0,£1,£2,...

8. Centar kruznice O = (ro,yo) je sredina duzi AB, pa je o = 1/2,yo = —1.Kako je
AB = 5, polupreénik kruznice je = v/5, a njena jednacina
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(x—i) +(y+1) =

Drugi deo zadatka se moze resiti na dva nacina.

I. Kako je svaki periferijski ugao nad pre¢nikom prav, tacka M = («, ) iz koje se duz
AB vidi pod pravim uglom, mora se nalaziti na kruznici i na pravoj [ : 5z +y + 1 =, tj.
u preseku prave [ i kruznice. Zbog toga su njene koordinate resenja sistema

1\? 25
(a—§) +(5+1)2:Z, ba+ B +1=0.



Eliminacijom S se dolazi do jednacine 26a? — o — 6 = 0 koja ima reSenja a; = 1/2 i
ay = —6/13. Kako je § = —ba — 1, odnosno 31 = —7/2 1 By = 17/13, trazene tacke su
M, = (1/2,-7/2) i My = (—16/13,17/13).

II. Neka je [; prava odredjena tackama A i M, a [y prava odredjena tackana B i M.
Koeficijenti pravaca ovih pravih su

—1
k1:5+37 k2:5 .
a+1

Iz uslova normalnosti ky - ks = —1 sledi (8 +3)(8 —1) + (« — 2)(a+ 1) = 0. Kako je
tacka M na pravoj [, to je ba+ [+ 1 = 0. Iz ove dve jednacine se eliminacijom [ dobija
260% — a — 6 = 0, §to dovodi do resenja kao u slucaju 1.

9. Kako se radi o tangentnom trapezu duzina osnovica a i b i kraka ¢, to je a + b = 2c.

Ugao trapeza je 30°, odakle je visina trapeza h = csin30° = ¢/2. Prema tome,
povrsina trapeza je

Otuda je ¢ = 10. Polupre¢nik valjka je r = h/2 = 5/2, a njegova visina H = ¢ = 10, tako
da su povrsina i zapremina valjka

P =27r(r + H) = 1257/2 cm?, V =nar*H = 1257 /2 cm?.,

10. Zadatak se moze resiti na viSe nacina.

I. Neka su prva tri ¢lana geometrijske progresije 1 = 7,q2 = r¢,q3 = r¢>. Prva tri
¢lana aritmeticke progresije su a1, as = a; +d, a3 = as +d. Kako jea; = ¢1 +1 =
r+l,aa=@+3=rq+3,a3=q+4=r¢*>+4id=ay —a, = as — as, to je

rq+3—r—1=r¢*+4—rq—3,

odnosno 7(¢*> — 2rq + 1) = 1. Odavde i iz uslova ¢; + o + g3 = r(1 +q+¢*) =7
eliminacijom r se dobija jednacina 6¢> — 15¢ + 6 = 0 koja ima resenja ¢ = 21 q = 1/2.
Kako je geometrijska progresija opadajuc¢a, u obzir se uzima samo drugo reSenje. Iz
jednacine (1 +q+¢*) =7sledir=4,pajeq =4, ¢ =2, g3 = 1.

HKwoul,gg=rgg=r¢, s =r¢iq+q@+q¢g=r1+q+¢) =7 Kako je
a; =a=q+1, ay = a+d = ¢@+3, az3 = a+2d = g3+4, toje 3(a+d) = ¢1+q2+¢3+8 = 15,
tj. as = a+d = 5. Sa druge strane, ays = rq+ 3 = 5, pa se r i ¢ odredjuju iz sistema

rg=2, r(l+q+¢*)=T.

Odavde je 2¢> —5q+2 =0, tj. ¢ =21 ¢ = 1/2. Za drugo resenje, za koje je geometrijska
progresija opadajuca, je r = 4, a trazeni brojevi su g1 =4, ¢ = 2, g3 = 1.



