ReSenja zadataka iz matematike

Zadatak 1

Dokazati: (2 1
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Induktivni korak: Pretpostavimo da tvrdnja vazi za n:
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Tvrdjenje vazi i za n 4 1, pa je dokaz zavrsen.

Zadatak 2

Data je jednacina:
2? —2ar +a*—1=0

Diskriminanta:
D = (—2a)* —4(a®> — 1) = 4a® —4a* + 4 = 4

Jednacina uvek ima dva razlicita realna resenja za svako a € R.



Zadatak 3
Resiti:
sin(2z) = V3 cosz

Koristimo identitet:
2sinxcosz = V3cosx

Ako je cosx # 0, mozemo podeliti:
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Ako je cosz =0, onda je x = § + km, k € Z.

Zadatak 4

Resiti:
logy(x — 1) > 1+ logy(z + 1)

Uslovi: z > 1

r—1 r—1
logy(z — 1) —logy(z + 1) > 1 = log, <x—+1) >1= 1 > 2

r—1>2x+1)=2—-1>2r+2=-3>=x

Uslov & > 1 nije zadovoljen, pa nejednac¢ina nema resenja.

Zadatak 5

Data je stranica b = 6, ¢ = 8, ugao ZA = 60°.
1. Nacin
Konstruisemo visinu C'D na stranicu AB. Kako je AABD polovina jednakostrani¢nog

trougla, to je:

AD = AC/2 =3

Odatle je DB = 5, a primenom Pitagorine teoreme je C'D = 31/3.

Jos jednom primenom Pitagorine teoreme na trougao ABCD, dobijamo da je a =
BC = 2/13.

2. Nacin

Koristimo kosinusnu teoremu:

1
a2:b2+(:2—2bccos,,4:36+64—2-6~8-5

a’> =100 — 48 =52 = a = V52 = 2¢/13



Zadatak 6

Data je prava 3z — 4y + 5 = 0. Koeficijent pravca:
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k=2 =
1Ty

Prava normalna na datu i koja prolazi kroz tacku A(1,2) ima oblik:

4 4 10
Y 3(3: )=y 5% + 5
Opsti oblik:
dr+3y—10=0



