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ZADACI SA RESENJIMA SA
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1. Akoje a # b, a # —bia® — ab+ b*> # 0, uprostiti izraz:

a? — ab + b2 a—b_ag—b?’
a? —b? a+b a3+

A=
Resenje: Vazi

A=

a? — ab + b* a—b (a—>b)(a®+ab+b?)
(a—b)(a+b)’<a+b_(a+b)(a2—ab+bz)>
_a?—ab+b*  (a—b)(a® —ab+b*) — (a —b)(a* + ab+ b?)
“(a—b)(atb) (a+b)(a® — ab+b?)

_ (a® —ab+b*)(a — b)(—2ab)

~ (a—b)(a+0b)2(a% — ab+ b?)

2ab
(a+b)%

2. Odrediti moduo kompleksnog broja z ako je

_ (1 + ,L')ZOQO + (1 _ 7;)2021
- (1 4 i)2022 _ (1 _ Z‘)2020'

Resenje: Uocimo da je

(1+Z)2020 — (( ) )505 ( )505 21010
(1+Z)2022 _ (1 )2020 (1+ ) 21010 2 21011i
(=i = (L = (= 0

(1 7])2021 _ (1 )2020 (1 _ l) _ _21010(1 _ ’L)

Zamenom u pocetni izraz, dobijamo:

(1 4 i)2020 + (1 _ i)2021
(1 + 1)2022 _ (1 _ i)2020
—91010 _ 21010(1 _ Z)

_ 910114 + 21010
—241
—2i+1
(—2+1)(1 + 29)
(1 —24)(1 4 249)
-4 -3

5 .

Dakle, moduo broja z je jednak jedan.
Zadatak se moze resiti i predstavljanjem kompleksnih brojeva u trigonometrijskom ili eksponen-
cijalnom obliku.



3. Za koje vrednosti parametra m je zbir kvadrata reSenja jednacine
22 + (m 4+ 1)z —m?* = 1010

manji od 20217
Resenje: Za reSenja x1 i x2 kvadratne jednacine

22+ (m+ 1)z —m? —1010 = 0

vazi, na osnovu Vijetovih formula, da je x1 + 22 = —(m + 1) i 21793 = —m? — 1010. Kako je
2% + 23 = (71 + 22)% — 22179, uslov zadatka 22 + 23 < 2021 se moze transformisati u

(m 4 1)? — 2(—m? — 1010) < 2021.

Odnosno, 3m? + 2m < 0 < m(3m + 2) < 0. Trazene vrednosti parametra m su —2 < m < 0.
4. Resiti nejednacinu

z—1 >0
22 -2z -3

Resenje: Imenilac 22 — 2z — 3 se moze rastaviti na ¢inioce kao (z+1)(x —3). Oblast definisanosti
nejednacine je R\ {—1,3}. Znak brojioca i imenioca utvrdujemo iz tabele

r<—-1 —-1l<zx<l z=1 1<x<3 >3

x—1 — — 0 + +
x+1 - + + + +
r—3 - — - — +
2 —2r—3 + — — — +

Skup resenja nejednacine je (—1,1) U (3, 00).

5. Resiti jednacinu:
15-9% —34-15* +15- 25" = 0.
ResSenje: Polazna jednacina je ekvivalentna sa 15- ((%)x)2—34- (%)x+15 = 0. Oblast definisanosti

je skup realnih brojeva. Nakon uvodenja smene t = (%)x, dobija se kvadratna jednacina 152 —

34t + 15 = 0, ¢ijim se reSavanjem dolazi do dve moguénosti ¢t = % ili t = % ResSenja polazne
jednacinesuz =11z = —1.
6. Resiti jednacinu:

log, 1(z° — 1)1og,2, 1 (z +1) = 1.

Resenje: Oblast definisanosti logaritamske jednacine je

D = {zcR|z+1>0A23-1>0A22+2+1>0A A2+ 1#1A A2 +2+1+#1}
= (1,00).

— 1 loggc _
~ logya’ log, b

Koriséenjem osobina log, b log; ¢ i log, cd = log, ¢ + log, d, za a,b,c,d € (0, 00),

a#1,b+# 1, dobija se

loga:—i-l(xg — 1)
log, 1 (z?2 +x+1)
108,241 (z — 1)(2” + 2 +1)
= log,2 i 1(x—1)+1.

10%a;+1($3 —Dlogeippi(@+1) =



Stoga je polazna jednacina ekvivalenta sa log,2 .. (. —1) =0, x € D. Dakle, x —1 = 1, odnosno
=2
7. Resiti jednacinu:

cosz —sinz = V2.

Resenje: Prethodna jednacina moze biti napisana u ekvivalentnom obliku g Ccos T — g sinx = 1.
. . T o T o 2 . T . T . _ _
Kako je sin 7 = cos § = %57, to je cos J cosz — sin j sinz = 1. Na osnovu formule cos(a + ) =

cos acos  — sin asin 3, sledi

(+W> 1
COos | — = 1.
1

Resenje poslednje jednacine je

l‘:—%—f—Qkﬂ', kelZ.

8. Duzina dijagonale jednakokrakog trapeza je 12cm, a ugao izmedu dijagonale i ve¢e osnovice je
45°. Odrediti povrsinu trapeza.

ResSenje: Neka je O presek dijagonala trapeza i E podnozje visine < ’
trapeza u tacki C. Posto je trougao AAFEC jednakokrako-pravougli sa ’
hipotenuzom duzine 12cm, visina trapeza CE je jednaka 6v/2cm. Uz to
jei
e — - . __ AB-CD AB+CD A =
CF =AF = AB - FB = AB - ==~ = ; , ;
pa je povrsina trapeza P = (7B+?) CE _ 72cm?.

9. Date su tacke uravni: A(1,1), B(5,3)1C(3,—3). Odrediti jednacine pravih koje sadrze tezisne
duzi trougla AABC, kao i koordinate tezista T ovog trougla.

Resenje: Ako su date tacke u ravni X (x1,72), Y (y1,y2) i Z(21, 22), onda je sredina duzi XY
tacka Z (L;yl, MTW), a teziste trougla AXY Z je tacka T ($1+%1+21, xzﬂ?“‘”). Tacka A;(4,0)
je sredina duzi BC, tacka Bi(2, —1) sredina duzi AC i tacka C;(3,2) sredina duzi AB.
Jednacina prave koja sadrzi tezisnu duz AA; je y = —%x + %.

Jednacina prave koja sadrzi tezisnu duz BB je y = %m — %1

Jednacina prave koja sadrzi tezisnu duz CCy je x = 3.

Teziste trougla AABC je T (3, %) Do koordinata tezista mozemo dodi i nalazenjem preseka bilo
koje dve prave koje sadrze tezisne duzi trougla AABC.

10. Zbir prvih deset ¢lanova aritmetickog niza je tri puta manji od zbira sledeé¢ih deset clanova
niza. Ako je a; = 1, odrediti asgo1.

ResSenje: Zbir prvih n ¢lanova aritmetickog niza je .S, = naﬁ—@d. Stoga je Sog = 20a1+190d
i 819 = 10a; + 45d. 1z uslova zadatka je Sog — S19 = 35109, odakle sledi

Sa0 = 4510
< 20a1 + 190d = 40aq + 180d
< 10d = 20ay.

Uzevsi u obzir da je a; = 1, imamo d = 2. Dakle, agg21 = a1 + 2020d = 4041.



