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MATEMATIKA
1. Dokazati da je: 5" + 2" deljivo sa 3, gde je n prirodan broj.

2. Nadi korene ;1 i x5 polinoma f(z) = 22° — (¢ + 1)z + ¢ — 1, ako je

T —xo =T1x2, ic€ER.
e .. . 9 . 9 3
3. Resiti jednacinu: sin” 4z + sin” 2z = 3

4. Izracunati povrSinu jednakokrakog trapeza, ako su mu dijagonale uzajamno normalne,
duzina kraka jednaka 10cm i ugao izmedu veée osnovice i kraka 60°.

2
5. Odrediti jednac¢inu geometrijskog mesta tacaka M (x,y) u ravni, tako da je —— = =, gde

BM 3
su Ai B tacke A(1,1) i B(6,6).

n
6. Zbir koeficijenata prvog, drugog i treéeg ¢lana u razvojnom obliku binoma (ac2 + ;)

jednak je 46. Odrediti ¢lan koji ne sadrzi x.

Napomena: Prijemni ispit traje 120 min. Pri izradi zadataka resenja ispisati detaljno.
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RESENJA ZADATAKA PRIJEMNOG ISPITA

1. Tvrdenje dokazujemo koriS¢enjem principa matematicke indukcije:
1) Za n =1 tvrdenje vazi, jer je

5142l =50 421 =142=3,

odnosno dobijena vrednost izraza je 3 sto je deljivo sa 3.

2) Indukcijska pretpostavka: Neka tvrdenje vazi za n = k, tj. neka je 5! + 2 broj oblika
3m (deljiv sa 3).

3) Dokazujemo da tvrdenje vazi za n = k + 1. Imamo da je
SiHl=1oktl — gk okl — 5.5k-1 0.0k = 3.581 405811 0.0F = 3.5K 14 2(5F142F) == 3.5F142.3m,

pa je jasno da smo dobili broj deljiv sa 3. Na osnovu principa matematicke indukcije
zaklju¢ujemo da tvrdenje vazi za svaki prirodan broj n.

2. Prema Vietovim formulama za korene x; i xo polinoma f(x) vazi:

c+1 c—1
X1+ X2 = 5 X1Xp2 = 5

Kako je
(x1 — xz)2 = x12 —2x1%7 + xp2 = x12 +2x1%p + xp% — 4x1xp = (X1 + x2)2 — 4xqx7,

to dobijamo
(x1 = x2)” = 21227 = (1 + x2)° — dxyxz

@(c 1) :(c+1) _4c 1
4 4 2
?-2c+1 A+2c+1 201
4 B 4 2

& —2c=2c—-8(c—1)

©4c=8 & c=2.
Koreni polinoma su re$enja kvadratne jednacine f(x) = 2x> — 3x + 1 = 0. ReSavanjem
jednacine dobijamo daje x; = 1ix, = 3.

3. Koris¢enjem jednakosti:

sin? 2x = ﬂ i sin®4x =1 — cos? 4x
1
dobijamo jednacinu: cos4x(1 + 2cos4x) = 0. Odavde je cos4x = 0 ili cos4x = ~5
odnosno "
4x = %+2kn, f.x = %+ Tn’ kelo,+1,+2...},
ili Tt T T MmN
4x=7’ci§+2mn, tj.x:Z+E+7, me{0,£1,£2...}

10
4. Primetimodajex = 5 = 5 (stranica naspram ugla od 30°u pravouglom trouglu). Odavde

jejasnodaijeh = %\B =53



90\ 2

X a—Xx

Kako su dijagonale jednakokrakog trapeza medusobno normalne, one sa ve¢com osnovi-
com a zaklapaju uglove od 45°, pajea — x = h = 53, odnosno

a=x+h=5+5V3=51+ V3).
Prema tome b =a—2x =5+5V3 - 10 = 5V3 - 5 = 5(V3 — 1). Povrsina trapeza je

_a+b h_lO\/§
2 2

P .5v3=25.3=75.

5. TraZeno geometrijsko mesto tacaka M(x, y) dobijamo iz uslova da je

AM? = (x -1+ (y—1)%, BM*=(x-6>+(y-6) i
AM? 4

BM2 9

=1+ (-1 4
< (x-62+(y—-6> 9

9@ -1+ (y-1?) = 4((x -6 + (v - 6

& 5((x +3)* + (y + 3)%) = 360
& @+3%+(y+3)* =72

1 n
6. Zbir koeficijenata prvog, drugog i tre¢eg ¢lana u razvoju binoma (x* + J—C) je

o)) ()=

-1
®1+n+n(n ):46

on+n=90
on?+n-90=0

_ —1+ V1+360

Kako je n prirodan broj, to je n = n; = 9ik + 1. ¢lan u razvoju binoma je
9\ ,9-k/1\F
Tk+1 = (k)(x ) (;) s
pa je ¢lan u razvoju binoma koji ne sadrzi x onaj ¢lan kod koga je 2(9 — k) = k. Odavde je

k = 6, pa je traZeni clan
9) 9-8-7
T7—(6)— 3.3 = 84.
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