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ZADACI SA RESENJIMA SA
PRIJEMNOG ISPITA 1Z MATEMATIKE
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2. Resiti nejedacinu:
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Resenje: Oblast definisanosti jednacine je R\ {0}. Ako je z > 1, imamo
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te u ovom sluc¢aju nejednacina nema resenja. Ukoliko je x < 11 x # 0, onda je
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§to je netacno. Dakle, nejednacina nema reSenja.

3. Ako je x = 1—i jedna nula polinoma P(z) = 2* — 423 + 622 — 42, odrediti ostale nule polinoma.
Resenje: Ako je 1 — i nula polinoma P(x), onda je i 1 + i nula ovog polinoma, a samim tim je
P(z) deljivsa (x — (1 —i))(z — (1 +1i)) = 2% — 20 + (1 — %) = 2% — 2z + 2. Koliénik pri deljenju
P(z) sa 22 — 22 + 2 je 2% — 2z = (x — 2) = z(x — 2). Nule polinoma P(z) su 0,2,1 —ii 1 +1.
4. Za koliko celobrojnih vrednosti parametra k je kz? — kx — 2 < 0 za svako = € R?

Resenje: Da bi nejednakost vazila za svako x € R uslov je da je k < 0i D < 0 pri ¢emu je D
diskriminanta D = k2 + 8k. Uzevsi u obzir da je k < 0 iz D < 0 zaklju¢ujemo k + 8 > 0, odnosno



k > —8. Celobrojne vrednosti parametra k za koje je nejednakost istinita za sve realne brojeve
su {-7,—6,—5,—4,—3,—2,—1}, pa ih ima 7.

Vb2 +1=2%—1.

Resenje: Potkorena veli¢ina 52241 je uvek pozitivna, pa je oblast definisanosti jednacine skup re-
alnih brojeva. Medutim kako je leva strana jednacine pozitivna jer je v/5x2 + 1 > 0, zakljuc¢ujemo
da mora vaziti i 2 — 1 > 0, te reenja trazimo u skupu (—oc, —1) U (1, +00). U tom skupu, data
jednacina je ekvivalentna sa 5z2 + 1 = % — 222 + 1, odnosno z* — 722 = 0. ReSenja poslednje
jednacine su —/7,0 i v/7, ali uzevsi u obzir skup u kome trazimo resenje dobijamo da su resenja
polazne jednacine samo —v/7 1 /7.

5. Resiti jednacinu

6. Resiti nejednacinu:
logggoq logs (2 +2021) < 0.

ResSenje: Oblast definisanosti logaritamske jednacine je

D = {zeR|z+2021 > 0Alog,(z+2021) > 0}
= {zeR|z>—-2021 Az +2021 > 1}
= (=2020,+00).

Polazna nejednacina je tada ekvivalentna sa
logy(z +2021) < 1< x+2021 <2< x> —2019.

Skup resenja je (—2019, +00).
7. Resiti jednacinu
cosz +sinz = V2.

Resenje: Prethodna jednacina moze biti napisana u ekvivalentnom obliku
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Kako je sin § = cos T = vazi cos § cosz +sinj sinxz = 1. Na osnovu formule cos(a — 3) =
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cos a cos B + sin asin 3, polazna jednacina se svodi na jednacinu cos (x -z

4) =1 ¢ija su reSenja
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8. Neka je u pravouglom trouglu AABC hipotenuza AB = 10cm i unutrasnji ugao ZCAB = 60°.
Odrediti:

(a) Visinu iz temena C.
(b) Polupre¢nik opisane kruznice oko trougla AABC.

(c) Polupre¢nik upisane kruznice u trougao AABC.

Resenje: Iz uslova da je ZCAB = 60°, sledi da je CA = 5cm i BC' = 5v/3cm.

(a) Neka je D podnozje visine iz temena C na hipotenuzu AB. Trougao AABC' je pravougli, pa
je
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Duzina visine C'D je
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(b) Centar opisane kruznice oko pravouglog trougla je na sredini hipotenuze, pa je polupreénik
opisane kruznice jednak bcm.

(c) Polupreénik upisane kruznice je g pri ¢emu je s poluobim trougla. Dakle,
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9. Osni presek pravog valjka je kvadrat. Ako je zapremina valjka jednaka 1287cm?, odrediti
njegovu povrsinu.
ResSenje: Stranice osnog preseka su pre¢nik 2r i visina H, te je H = 2r. Zapremina valjka se
odreduje po formuli V = 7?2 H = 23 = 1287cm?, odakle je r = 4cm i H = 8cm. Povriina valjka
je

P =27r(r + H) = 96mcm?,

10. Zbir prva tri ¢lana geometrijskog niza je 1.5 puta veéi od zbira prva dva ¢lana tog niza. Ako
je ag = 22021, odrediti agg21.

Resenje: Ako je ag prvi ¢lan geometrijskog niza i ¢ koeficijent, to su sume So = ag + agq i
S3 = ag + apq + apq®. 1z uslova zadatka je
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§to je ekvivalentno sa
343¢=20"+2¢+2 < 2¢*—¢q—1=0.

Resenja kvadratne jednacine su g =11 ¢ = —%. Ako je ¢ = 1, onda je aggo1 = ag = 22921, dok je

u slucéaju g = —%, asoo1 = apq??? = 2.



